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О В Е С Е Б И К О М П А К Т Н Ы Х Р Е Т Р А К Т О В 

В работе показывается , что бикомпакт X имеет вес < т тогда и 
только тогда, когда X^ANXR и d i m X < T + . Этот результат является 
усилением известной теоремы Е. В. Щ е п и н а о метризуемости конечно­
мерного бикомпактного абсолютного окрестностного ретракта [1] и 
опирается на другой результат Е. В. Щ е п и н а о вложении тихоновско­
го куба [ 2 ] . 

Мы ограничиваем себя рассмотрением только бикомпактных про­
странств , а т это всегда бесконечный к а р д и н а л . Со всеми понятиями, 
неопределяемыми в данной работе , можно ознакомиться в [ 3 ] . 

О п р е д е л е н и е 1. Б и к о м п а к т X на зывается абсолютным т-окре-
стностным ретрактом (X^ANXR), если д л я всякого в л о ж е н и я X^Y в 
бикомпакт У найдется такое Gx-подмножество (пересечение т экземпля­
ров открытых множеств) Z, что X^Z^Y и X является ретрактом Z. 

Очевидным образом понятия ANXR и ANXE совпадают. Менее оче­
видной является с л е д у ю щ а я теорема, х а р а к т е р и з у ю щ а я ANXR-6HKOM-
пакты, доказательство которой почти дословно повторяет рассужде­
ния Е. В. Щепина из [ 3 ] . 

Т е о р е м а . Для бикомпакта X следующие условия эквивалентны: 
1. XEEANXR. 
2. Существует такой вполне упорядоченный непрерывный спектр S = 
={Хау р р

а , a<w(X)}, что Х0 это бикомпакт веса < т , р а

а + 1 — мягкие 
отображения с ядром веса < т и X = l i m S . 

Здесь необходимо отметить, что всякий бикомпакт веса < т являет­
ся ЛЛ/ т /?-бикомпактом (так к а к Х^1Х имеет тип Gx). По аналогии с 
о т о б р а ж е н и я м и с метризуемым ядром о т о б р а ж е н и е f : Y ~ ^ Z бикомпак­
тов имеет ядро веса < т , если существуют такой бикомпакт К веса 
< т и вложение i:Y^ZxK, что f=pz°i, где pz:ZxK-+Z — проекция на 
первый сомножитель . 

С л е д с т в и е 1. Если X^ANRR и w(X)^X>iy где % — регулярный 
кардинал, то в X существует подмножество, гомеоморфное IХ. 

Д о к а з а т е л ь с т в о . Пусть X=\im {Хау pj}9 где спектр удовлет­
воряет условию 2 теоремы. П о к а ж е м , что существует т а к а я точка 
^Х, что Р с г Ч * ) — X имеет вес ^Х. Допустим противное. Тогда для вся­
кой точки у^р0-1(х) имеет место неравенство %(у, Ро~1(х))< 
^w(p0-i(x))<X. Т а к как %(р<г1(х), Х)=х(х9 Х 0 ) < т , то х(у, X) <К. 
Т а к и м образом, д л я любой точки i / e I справедливо неравенство 
%(У> X)<k- Н е с л о ж н о показать , что если Jfe/*, то Z из определения I 
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можно взять з а м к н у т ы м и цилиндрическим, т. е. Z=KXlA, где 
w(K) < т . 

Рассмотрим ретракцию г:Кх1А->Х. Т а к к а к х а р а к т е р к а ж д о й точ­
ки в X меньше X и X — регулярный к а р д и н а л , то [4] существует т а ­
кое множество В^А, что | В | < А , и ретракция г факторизуется через 
грань КХ1В. Тем самым X является непрерывным образом Кх1в и 
поэтому w (X) < \В | • w(K) <Х, что противоречит условию. Следова­
тельно, для некоторой точки х е ! 0 бикомпакт ро~1(х) имеет вес > t a . 

С другой стороны, p0~l (x)^AR, т ак к а к р 0 это мягкое отображе­
ние. Д а л е е необходимо к бикомпакту р 0 ~ 1 (х) применить теорему 
Е. В. Щ е п и н а [2] о вложении гильбертова куба . 

О п р е д е л е н и е 2 [ 5 ] . Говорят, что d i m Х < т , если к любой си­
стеме мощности т, состоящей из пар дизъюнктных множеств ( F + t x , F _ a ) , 
можно подобрать т а к и е перегородки Са м е ж д у F+a и F - a , что f\Ca = 

С л е д с т в и е 2. Для бикомпакта X следующие условия эквива­
лентны: 
1) W(X)<T; 
2) XEEANXR и d i m X < T + ; 

3) X(=ANXR и X не содержит /т+

в 

Д о к а з а т е л ь с т в о . Если w (X) < т , то X<=ANXR и dim Х < т + в 
силу следствия 1 из [ 5 ] . Если ж е d i m X < T + , то согласно следствию 2 
из [5] бикомпакт X не содержит тихоновский куб IХ '. 

Если ж е X^ANXR и X не содержит Iх , то согласно следствию 1 
настоящей работы (в силу регулярности к а р д и н а л а т + ) выполнено 
нужное неравенство w(X)<cr. 

З а м е ч а н и е . Б ы л о бы интересно провести исследование класса 
.ЛiV Ti^-пространств в категории р - п а р а к о м п а к т о в . В какой-то степени 
наши результаты можно переносить с бикомпактов на общие р-пара-
компакты, однако в случае т > N i формулировки существенно услож­
няются. В случае ж е т = & о метризуемость соответствующего простран­
ства X д о к а з а н а в работе [6] д а ж е д л я более широкого (чем ANn0R) 
класса , пространств , не с о д е р ж а щ и х / N i . 

Д а н н а я работа выполнена во время визита второго автора в Мо­
скву в р а м к а х совместной темы Софийского и Московского универ­
ситетов. Он сердечно благодарен сотрудникам к а ф е д р ы общей тополо­
гии и геометрии за радушный прием. 
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